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OBRAZY ORTOCENTRUM W SYMETRIACH ŚRODKOWYCH
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rys. 1
	Dowód tego faktu można przeprowadzić na bazie poprzednio udowodnionego twierdzenia. 

Wiemy, że symetrię środkową można zastąpić dwiema symetriami osiowymi o osiach wzajemnie prostopadłych i przecinających się w środku symetrii środkowej.

Wykażmy dla przykładu, że obraz W’ ortocentrum W w symetrii środkowej o środku A’ leży na okręgu opisanym na trójkącie ABC.




Ponieważ CB ( pr SA’ i pr CB ( pr SA’ = {A’}

więc 

SA’(W) = Spr SA Spr CB(W) = Spr SA’(W2)

Punkt W2 należy do okręgu, gdyż jest obrazem punktu W w symetrii osiowej o osi CB (poprzednie twierdzenie). Więc W’ = Spr BA’(W2) też należy do okręgu jako obraz punktu okręgu w symetrii w siecznej przechodzącej przez jego środek, co należało dowieść. 

A oto inny dowód tego samego twierdzenia (autorem jest Danuta Gaul):

Oznaczmy  
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Ponieważ  SB’(W)=W’’, więc również  
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Z uwagi na fakt, że  
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oraz na równość miar kątów wierzchołkowych, zachodzą związki:
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(**)

Na mocy (*) i (**) otrzymujemy:
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co oznacza, że A, B, C, W’’ leżą na jednym okręgu - okręgu opisanym na trójkącie ABC.
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