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OBRAZY ORTOCENTRUM W SYMETRIACH OSIOWYCH
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rys. 1
	Ponieważ każdy z kątów CKA, BKA, BLC i BLA jest prosty (jako kąty zawarte między bokiem i wysokością opuszczoną na niego),

więc


|(LCK| + |(LWK| = ( + ( = 1800.

Również 

|(LWA| + |(LWK| = 1800,

zatem 

|(KWA| = |(KCL| = (.

Z uwagi na fakt, że 

|(LW1A| = |(LWA|

(miara kąta nie zmienia się w symetrii osiowej),


wynika, że 

|( LW1A|  =  |(LCK| = (,

a to oznacza, że W1 i C leżą na tym samym okręgu.

Oto dowód tego faktu:

Skoro W1 jest obrazem ortocentrum W w symetrii osiowej o osi AC, więc:

|(CW1A| = |(CWA|

Ale 

|(CWA| = |(KWM| 

jako miary kątów wierzchołkowych.

Ponieważ kąty WKB i WMB są proste, więc suma ich miar wynosi 1800.

Z tego powodu również 

|(KWM| + |(KBM| = 1800
Zatem: 

|(CW1A| + |(KBMA| = |(KWM| + |(KBM| = 1800
co oznacza, że A, B, C, W1 należą to tego samego okręgu.
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