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OKRĄG EULERA FEUERBACHA

	Jak uzasadnić, że wspomniane 9 punktów leży na jednym okręgu? 

Zauważ, że w trójkącie prostokątnym BH1A odcinek C’H1  jest środkową, więc 
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W trójkącie ABC natomiast 
[image: image2.wmf]A

B

AB

'

'

=

1

2

. Zatem odcinki C’H1 i A’B’ są równe, co oznacza, że C’H1A’B’ jest trapezem równoramiennym, a zatem da się na nim opisać okrąg (patrz rysunek 1).
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rys. 1

	Podobnie skoro Q jest środkiem odcinka 
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, zaś C’ środkiem 
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 więc 
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. Równoległe są też odcinki 
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. Oznacza to, że |(QC’B’| = 90o. Ponieważ 
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, więc:

|(QA’B’| = 90o (patrz rys. 2).

To oznacza, że na czworokącie C’QA’B’ można opisać okrąg. 

Oba czworokąty C’H2A’B’ i C’QA’B’ mają po trzy wierzchołki wspólne (C’, A’ i B’), więc okrąg opisany na każdym z nich jest tym samym okręgiem.
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rys. 2


Podobnie można pokazać, że punkty P, H3, R i H1 też należą do tego okręgu.

Co jest środkiem tego okręgu i jaki jest jego promień?
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